MIA NEA KAAYH APIOGMHXEIMA KAOOPIZOMENON
XOPON BANACH

KAMTIOYKOY: KYPIAKOZ-TIANEIIETHMIO AQHNAL

Hobraocn 1. ‘Borw X undywpos evé¢ cuurayols torodoyixol ydpou
K. Tore ta axddovla civat toodvvaua:
(i) Yrdpye: axolovbia K, n € N ovunaydy vroouvélwy tou K té-
tota Gote yia xdfe ouunayéc vrootvolo L tov X xarx € K\ X
va vrdpyetn € N ue L K, xat z ¢ K.
(ii) Ymdpyouv ouunayr vrootvoda B,, s € S tov K xat vrootvodo
3 rou X térowa dote yia xdlfe ovurayeés vrootvoro L tou X va
vrdpyet 0 € X' ue

LgﬁBgmgX xer X = | ﬁBa,n

n=1 oeX! n=1
(i) Ymdpyet vmogtvodo X' tou X xat dve nuiovveyic ouvdptnon F :
2 — K(X) térowa dote yia xdle ovunayés vrootvodo L tov X
va undpyet o € X' ue L C Fo) . Eidixdrepa X = F(X7).

Optowds 2. 'BEvag t.y. X xaheltar toyvpd aptfuijoua xafopt{duevoc
( SCD) av undpye évac t.x. K tétowog dote X C K xou o ouvOijneg
NG TEONYOVUEVNS TEOTAOTS VoL LXAVOTOLOUVTUL.

Tlapathonon 3. (i) H nopandve npdtaon toyler av avtl yia Celyn
(L,z), ue L ovunayég unocvvoro tou X xoau z € K \ X, otn ouvlruy
(i), Bewprioouue Cedyn (u,z) e uw € X xouw z € K\ X (xow avdroyeg
petatporée otig ouvBinee (ii; xau(iii)). Ztnv replntworn auth £xouue
v xhaow) évvota tou Aplluiowe Kabopilduevou yopov.

(i) Enuetdvoupe entone 6t av ot cuvBixee (il) xa (iil) avonotobvtal
ané 10 ¥ avtl tou L' td1e Exoupe TV Evvola Tou toyupd K-ovalutinol
TOTOAOYIXOU YGpou mov eladyetol and toug Mepxoupdxrn — Dtaudty.
Tlapadeiypata 4. (i) Kdbe toyupd K-avalutxds totohoyixdg yieog
elvat toyupd aplBunowa xabopilduevog.

(it) Kébe daywplowog petpude yhpog sivat toyupd aptBufoiua xabopt-
Couevoc.

Date: 28/05/2010.



2 KAMIIOYKOY KYPIAKOZ-TIANEIIIETHMIO AOHNAZ

(iit) "Bvac K-avadutixde yodpog dev elvat xat’ aviyxrn woyupd aptbur-
owa xaboplduevoc. ‘Eotww I éva oldvoro pe || = ¢ (tnv oyl Tou
ouveyolc) xot X = [I']Y (1o olvoho TwV MENEQUOUEVOY LTOCUVOAWY
tou I'),Bewpoluevo wg undywpoc tou cupmayolc ydeou {0,1}. O
yhpoc X eivar o-oupnayic (ewdixdtepo K—ovohutixnde), St wropel vo
yoagel oty woped X = oo, [[']5®, 6mou [I]5" elvar to olvoho twv
unoouvohwy tou I pe |A| < n, evd dev elvor woyupd aptbufoa xabo-
owldpevog.

Baouxég dLotnteg
(1) Khetotdg vndywpog evic woyvpd aplbufiota xabopildpevou ydpou
elvon 1oyLpd optbunoiua xobopllduevoc.
(ii) AptBurowto yivéuevo toyupd aolbuioiua xaboplduevey ydowy elva
woyved aptlurowua xaboplbuevoc.
(ili) 'Eotw X tonokoyixds ydpog. Téte ta axdroubo elvan 1oodlvoua:
(1) O ydpog X eivar oyupd aptBuriowa xaboplbuevoc.
(2) O yopog (K(X),7,) etvar toyupd aptbuioiua xafoplbuevoe.
(3) O yopoc (K(X),7,) etvar apifuforpa xafoplbuevos.
(iv) Buveyric edva evéc toyued aptbufoua xaboptléuevon ybeou dev
elvar x0T’ avdyxn woyvpd apliufowa xabopllbuevoc.

M ouveyfic anewdvion f: X — Y Aéyetor compact covering av yia
xébe ovurmayég unoolvolo L tou Y undpyel éva oupnayéc unoclvoro
K tou X tétolo Gote va oyler f(K) = L.

Av n amewdvion f: X — Y elvol compact covering xou o ydpoc X el-
vou Loyupd apbufoiua xaboplbuevog, téte o Y elval Loyupd aptBufioia
rafoplduevoc.

Opwopds 5. "Evag ydpog Banach Aéyetar aofevds ioyvpd apifuioiua
xafopi{duevoc (SWCD) av elvar toyupd apluriowa xaboplduevog otny
aofevi) tou ToroAoyia.

"Evag yopoc Banach X elvat SWCD av »at uévov av o ydpoc (Bx, w)
etvor SCD.

Mopadeiypata 6. (i) Kédbe SWKA ydpoc Banach eivar SWCD, erno-
névog xou wdle SWCG yopog Banach. Ewucdtepa xdle Sioywpl-
auog ywpog Banach ue v dtdtnra Schur.

(i1) Kabe daywpiowog ydpoc Banach pe Siaywployio duixd.

Xopaxtnplopbds ydewyv Banach SWCD

{Igotaon 7. Foww X ydpo, Banach. Tdre ta axdlovfa eivar tgodU-
vaua:

(1) O yépoc X elvar SWCD



MIA NEA KAAYH APIOMHIIMA KAOOPIZOMENQON XQPON BANACH 3

(2) Yndpye: évas Siaywplowos uetpixds ydpos M xot pia otxoye-
veiw {Wg : K € K(M)} aclevic ouuraydv vroouvéioy tov X
TETOLA GOTE:

e Av K|, Ky € K(M ) ue K, C K,, téte Wk, C Wk,
o o xdfe L acllevic ovurayés vnoolvolo tou X umdpyei
K € K(M) térowo dore L C Wkg.

Gedpnpo 8. Forw X Sraywplowos yopeoc Banach, o oroiog dev me-
ptéyer tov 1. Tére 0 X* elvar Siaywpiowoc ay xat udvov av o X eiva

SWCD.

IIépropa 9. Kdfe ydpos Banach X SWCD, o onoiog dev neptéye: toy
£ eivar Asplund, xard ouvémeia WCG.

AfBpolouuta yopwy Banach SWCD

Ilpdtaon 10. Forw (X,) pra axoiovlia yépwv Banach SWCD xa
p > 1. Téte o ydpoc X = (D o, &X,), eivar SWCD.

n=1
Ae yvwpilouue av éva ¢p- dlpoopa ywpwy Banach SWCD eivar SWCD.
‘Eyouue opwg v axdiovln eldixn neplatwon,.

ooétaon 11. Borw (X,) pua axolovbia Siaywplowey ydpwy Banach
SWOD xat xalle X, éyet Staywpioo Suvixé 7 éyer v tdidtnra Schur.
Téte 0 ydpoc X = (D> o0, ®Xy)o elvar SWCD.

Oedpnua 12. TNa xdfe £ < wy fewpovue éva ydpo Banach Ee ue
wa vopuaptouévy Schauder Bdon (ewmys)), n omola dev €yer aolevise
ovyxAivovoa vraxodovlia. Tére o ydpoc Banach E = (Z§<w1 BSL¢),,
drovp =0 74p>1elvar WCG, addd éyt SWCD.

IIépiopa 13. O ydpoc Banach cy(wy) Sev elvar SWCD.

Oedpnpa 14. 'Borw K ovurayijc tomodoyixds ydeos. Téte o ydpoc
C(K) eivar SWCD av udvov av to K eivar apifuroo.





